Matematika A2

2. gyakorlat

Szamsorok

Az integral teszt

1. Allapitsuk meg, hogy az alabbi sorok koziil melyek konvergensek és melyek divergensek! Valaszunkat
indokoljuk! (A valasz ellendrzéséhez hasznos, ha szem elott tartjuk azt, hogy egy sor konvergenciéja
tobbféle modon vizsgalhato.) (11.3: 1, 3, 9, 17, 21, 25)
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2. Mely a esetén konvergens a (%ﬁ - %H) sor? (11.3: 31)
n=1

3. Logaritmikus p-sorok: (11.3: 39)

(a) Legyen p pozitiv allando. Igazoljuk, hogy
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pontosan akkor konvergens, ha p > 1!
(b) Milyen kovetkeztetést vonhatunk le a feladat (a) része alapjan a

> 1

T; n(lnn)p

sorra vonatkozban? Valaszunkat indokoljuk!

Osszehasonlit6é tesztek

4. Az alabb megadott végtelen sorok koziil melyek konvergensek, és melyek divergensek? Valaszunkat
indokoljuk! (11.4: 1, 7, 13, 17, 25, 33)
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A hanyados és gyok teszt

5. Az alabb megadott végtelen sorok koziil melyek konvergensek, és melyek divergensek? Valaszunkat
indokoljuk! (11.5: 1, 5, 9, 15, 19, 25, 43)
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6. Az alabb megadott >~ a,, sorok koziil melyek konvergensek, és melyek divergensek? Valaszunkat
indokoljuk! (11.5: 27, 31, 35)

(a) a1 =2, app1 =00,
(b) a1 =2, any1 = 2a,
(€) a1 =%, Gny1 = Yan

Abszolat és feltételes konvergencia

7. Az alabbi sorok koziil melyek az abszolut konvergensek, feltételesen konvergensek, illetve divergen-
sek? (11.6: 11, 19, 27, 39)
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Hatvanysorok

8. Adjuk meg az itt szerepls sorok (i) konvergenciasugarat és konvergenciaintervallumat! Allapitsuk
meg, hogy a sorok (ii) mely = értékek esetén abszolut konvergensek, és (iii) mely = értékek esetén
feltételesen konvergensek? (11.7: 7, 13 ,15 , 29)
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9. Mely z-ek esetén konvergens az

1_;($—3>+i($—3)2++<_;) (x_?))n+

végtelen sor? Mi a sor Osszege? Melyik sort kapjuk tagonkénti derivilassal? Mely z-ek esetén kon-
vergens az 0j sor? Ahol konvergens, mennyi az Osszege? (11.7: 39)

10. A

2 2 2T 2

sinx:x—g—kﬁ—ﬁ—ka—

hatvanysor minden x esetén konvergens. (11.7: 41)

(a) Adjuk meg a cos fiiggvény soranak els6 hat tagjat! Mely z-ek esetén konvergens ez a sor?

(b) A sinz sordban x helyébe 2z-et irva adjuk meg a sin 2z fliggvény — minden x estetén konvergens
— hatvanysorat!

(c) A feladat (a) részének eredményét felhasznélva szamitsuk ki a 2 sin 2 cos  fiiggvény hatvéany-
soranak els§ hat tagjat! Vessiik ezt Ossze a feladat (b) részére adott valaszunkkal!

Taylor-sorok

11. Irjuk fel a fiiggvény nullad- elsé- masod- és harmad-rendd Taylor-polinomjait a megadott helyen!
(11.8: 1, 5, 7)

(a) f(z)=lnz, a=1
(b) f(z) =sinz, a=mw/4
(©) f(@)=Vz, a=4
12. Hatéarozzuk meg az f altal (a jelzett helyen) generélt Taylor-sort! (11.8: 21, 25, 27)
() f(x)=a%—-2x+4, a=2



