Matematika A2

5. gyakorlat

. Az a mely értékei mellett van az alabbi rendszernek pontosan egy megoldasa? Végtelen sok meg-
oldasa? Nincs megoldasa? (Anton 1.2: 12)

x + 2y - 3z = 4
3r — y + 5z = 2
4 + y + (@®*—14)z = a+2

. Legyen A és B 4 x 5-6s, valamint C, D, és E 5 X 2-es, 4 X 2-es, és 5 x 4-es. Hatarozzuk meg, hogy az
alabbi matrix miveletek koziil melyek értelmezettek, és adjuk meg az eredmények méretét. (Anton
1.4: 1)

(a) BA (c) AE+ B (e) E(A+ B) () ETA
(b) AC+D (d) AB+B (f) E(AC) (h) (AT + E)D

. Oldjuk meg a kovetkez§ matrix egyenletet a-ra, b-re, c-re, és d-re. (Anton 1.4: 3)
a—1b b+c | |8 1
3d+c 2a—4d | | 7 6

. Tekintsiik az alabbi méatrixokat:

30
4 -1 1 4 2
a=l-t2| By ] =[5 1 E]
11
1 5 2 6 1 3
D=| -1 0 1 EF=] -1 1 2
3 2 4 4 1 3

Végezziik el az alabbi matrix-miveleteket! (Persze, ha lehetségesek.) (Anton: 1.4: 4de, 5acd, 6adf)

(a) DE (c) 3¢ — D (e) A(BC) (g) DTET — (ED)T
(b) ED (d) (AB)C (f) BAT — T

. Hasznaljuk az el6z6 feldatban definialt méatrixokat. A lehetséges legkevesebb szamolast hasznalva
hatérozzuk meg a C(DE) métrix 2. soranak 3. elemét! (Anton 1.4: 8)

. Egy négyzet alaki matrixot diagonalis matrixnak neveziink, ha a f6diagonélisan kivil lévs
Osszes eleme nulla. Mutassuk meg, hogy diagonalis méatrixok szorzata diagonéalis. Hatarozzuk meg
a diagonalis matrixok szorzasat leiro szabalyt! (Anton 1.4: 13)

[ 23] o[t 2] o[22 wes o

. Legyen

-1 3 15 4 6
Ellendrizziik az alabbi kifejezésket! (Anton 1.5: labc, 2¢, 3bd)



(a) A+ (B+C)=(A+B)+C (d) A(B—C)=AB—- AC
(b) (AB)C = A(BC) (e) (A+B)T = AT + BT
(¢) (a+b)C =aC +bC (f) (AB)T = BT AT

8. A 2x2-es matrixok invertalasara vonatkozo formuléval hatarozzuk meg a métrixok inverzét. (Anton

1.5: 4)
23] a3 2] e [3 8

9. Legyen A invertalhaté matrix. Tegyiik fel, hogy a 7A inverze
-1 2
4 -7

10. Tekintsiik a kovetkezé A, B , és C' matrixokat.

Hatarozzuk meg A-t! (Anton 1.5: 8)

1 2 3 7 8 9 1 2 3
A=1|4 5 6 B=|4 5 6 C=]14 5 6
7 8 9 1 2 3 9 12 15
Melyek azok az F, Es, Fs3, és E, elemi méatrixok, melyekre
(a) F1A=B (b) EeB=A (c) EsA=C (d) E,.C=A

(Anton 1.6: 3)

11. Elemi sormiiveletek segitségével hatarozzuk meg az alabbi matrixok inverzét. (Anton 1.6: 5a, 6b,
7c)

12 31 5 5 11 7 3
(a)[?, 5} ) | 2 4 1 2 1 4 -5
4 2 -9 © 13 238 7

0 00 o0

12. Mutassuk meg, hogy az alabbi matrixnak  minden értékére van inverze. Irjuk fel A='-t! (Anton
1.6: 8)
cosf sinf 0
—sinf cosf 0

0 0 1
13. Legyen
1 3 3 8
A= -2 -5 1 -8
0 17 8

Irjuk fel A = EFR alakban, ahol E és F elemi matrixok, és R sor-echelon forméju. (Anton 1.6:11)

14. Oldjuk meg az alabbi rendszereket az X = A~!B képletet felhasznalva. (Anton 1.7: 1, 8)

(a) r1 + 2z = 7 T1 4+ 2x9 + 3x3 = bt
201 4+ Sr9 = -3 (b) 21 + 5ro + brs = by
3z1 + bzy + 8x3 = b3



15. Oldjuk meg parhuzamosan az egyenletrendszereket! (Anton 1.7: 11, 13)

r1 — 35[:2 = b1 21‘1 — 51‘2 = bl
(a) 41 — 229 = by (b) r1 + 312 = by

i.bp=1, by=4 i. b1 =0, by=1

ii. by =-2, by=5 ii. by =—4, by =26



