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Probléma felvetése

• Baktérium szaporodik: X valószínűségi változó szerint 
létrehoz utódot, majd meghal. Kérdések:

• Várhatóan mekkora az n. generációban a populáció? 
Mekkora valószínűséggel hal ki a populáció?

• (Megj: Eredetileg családnevek fennmaradását vizsgálták)
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Formalizálás



Momentum generáló függvény



Miért is?

És így tovább…

az n. generáció várható értéke



A kihalás valószínűsége

és persze:

egyenletet kell megoldani.



Két eset
f [0,1]-en analitikus, nem csökkenő, konvex,



A martingál



Martingál konvergencia tétele



Z hogyan viselkedik       függvényébenM∞



eloszlásaM∞



eloszlásaM∞



Egy alkalmazás

• Abrakadabra, avagy az idő pénz:

• Időegységenként leüt egy majom egy 
billentyűt véletlenszerűen az írógépen. 

• Várhatóan mikor jön ki az, hogy 
abrakadabra?



Egy alkalmazás
• Minden ütés előtt jön egy fogadó, és fogad 1$ -

ral, hogy az A lesz.

• Ha nyer, kap Q$-t, és ezt felteszi arra, hogy a 
következő B-lesz, sít.

• Ha veszít, akkor kiesik.

• Jelölje Un a leütött betűt n-kor, Mn az n-kori 
ki#zetéseket és Xn =Mn-n.

• Állítás: az Xn sorozat martingál



Egy alkalmazás



Egy alkalmazás



Egy alkalmazás
Legyen T az az idő, amikor először kijön az ABRAKADABRA

így



Köszönjük a megtisztelő #gyelmet


